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 انسؤال الأول:

‌إحسب‌التكاملات‌الآتية: -‌أ
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 انحــــــــــــــــــــم:

 تانضشب تسطا ٔيقايا فٙ (1

    Secx+tanx  ثى ترطثٛق انقاعذج انثاَٛح ُٚرج انًطهٕب 

 

dxxxxdx  ]sec[tanlnsec)1 

 تاسرخذاو انركايم تانرجزئ تٕضع (2

U=x,   dv= cosxdx,   i.e  du=dx  and   v=sinx  

 ٔيٍ ثى 

cxxxxdxx  cossincos)2 

 

 يٍ ذكايم دانح انقٕج (3
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 أٔجذ قإٌَ الإخرزال نهركايم اٜذٙ: - ب

 

 

axdxxI n

n sin 

 انحــــــــــــــــــــــــــــــم:

 أنظر انكتاب انًقرر.



 
 انسؤال انثاني:

 

 عٍٛ فرشاخ انرزاٚذ ٔانرُاقص نهذانح  -أ

2823  xxxy  

 انحـــــــــــم:

 انرٙ ذكٌٕ عُذْا انًشرقح يٕجثح أٔ سانثح :  xَٕجذ يشرقح انذانح انًعطاج َٔعٍٛ قٛى  -أ

)2)(43(823 2  xxxxy 

 أ٘ عُذيا  0yَجذ أٌ انذانح ذكٌٕ ذزاٚذٚح عُذيا 

0)2)(43(  xx 

  انذانح ذكٌٕ ذزاٚذٚح نجًٛع قٛىx  انرٙ ذحقق انًرثاُٚاخ 
0)2(,0)43(  xx 

 أٔ انًرثاُٚاخ 
0)2(,0)43(  xx  

 ذحقق انًرثاُٚاخ  xأ٘ أٌ 
2,3/4  xx 

 

 أٔ انًرثاُٚاخ 
2,3/4  xx 

انرٙ ذحقق  xٔتحم كم يرثاُٚرٍٛ يعا َجذ أٌ انذانح انًعطاج ذكٌٕ ذزاٚذٚح نجًٛع قٛى 

 انًرثاُٚاخ 

2x   ٔ3/4أx 

 أ٘ أٌ انذانح ذزاٚذٚح فٙ انفرشذٍٛ 
),2(,)3/4,(  

 )2,3/4(فٙ انفرشج  ٔتانرانٙ ذكٌٕ انذانح ذُاقصٛح

 

 

أخرثش انذانح اٜذٛح يٍ حٛث انُٓاٚاخ انعظًٗ ٔانصغشٖ ‌-ب  

 

   انحـــــــــــــــــــــــــم :
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 َٕجذ انًشرقح الأٔنٗ   -2

)3)(1(34 22  xxxxy 

 َٔجذ أَٓا  0yَٕجذ جًٛع انجزٔس انحقٛقح نهًعادنح  -1

3,1 21  xx 

 َخرثش انُقط انحشجح  -3

11 عُذياأولاً :  x ٌَجذ أ  

 0)()(:1  yxfor 

  0)()(:1  yxfor 

11ٔعهٗ ْزا عُذ انًشٔس تانقًٛح  x   ذرغٛش إشاسج انًشرقح يٍ يٕجة إنٗ سانة ْٔزا

11ٚعُٙ أٌ انذانح نٓا قًٛح عظًٗ عُذ انُقطح  x 0  
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32تُفس انطشٚقح عُذ انُقطح انحشجح  x  ٌَجذ أ 

--  0)()(:3  yxfor 

0)()(:3  yxfor 

32ُذ انًشٔس تانُقطح أ٘ أَّ ع x  ٗذرغٛش إشاسج انًشرقح يٍ يٕجة إنٗ سانة ٔعه

 رنك ٚكٌٕ نهذانح قًٛح صغشٖ عُذ ْزِ انُقطح 
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 :نثانسؤال انثا‌

أٔجذ كم يٍ  
2sin xyxz  إرا كاَد  -أ‌  
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ـــــــــــــــم :انحــــــــــ  
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َلاحظظأ أٌ 
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ْٔظظزا ٚرحقظظق دا ًظظاك إرا كاَظظد انًشظظرقاخ انرفاضظظهٛح الأٔنظظٗ  

يٕجٕدج ٔكاَد  xyyx zz   0دٔال يرصهح  

رقاخ انرفاضهٛح يٍ سذة أعهٗ يٍ انشذثح انثاَٛح ، فًثلاك تُفس انطشٚقح ًٚكٍ ذعشٚف انًش  

...,,
2

32

3

3

2

2

xy

z

xy

z

yx

z

x

z

x 








































 

 

 
 ‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌‌ 

  أٔجذ انُٓاٚاخ انعظًٗ ٔانصغشٖ نهذانح -ب 
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.a ٔيذٖ اعرًاد رنك عهٗ قًٛح انثاتد   

 

ـــــــــم:انحـــــــ  

أٔلاك َٕجذ انُقط انحشجح    
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 يٍ ْاذٍٛ انًعادنرٍٛ ٔاضح أٌ 
0,0  yx  
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ٔعهٗ رنك ذٕجذ َقطح حشجح ٔحٛذج ْٔٙ  ),( aa  
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انُقطح انحشجح عُذ  ),( aa ذكٌٕ    
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إرا كاَظظد  0a فظظ ٌ   0
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zxx ٔتانرظظانٙ ذكظظٌٕ نهذانظظح َٓاٚظظح صظظغشٖ عُظظذ انُقطظظح  

),( aa قًٛرٓا    
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إرا كاَد  0a ف ٌ   0xxz ٔتانرانٙ ذكظٌٕ نهذانظح َٓاٚظح عظًظٗ  عُظذ انُقطظح   ),( aa  

 قًٛرٓا 

a
a

a
aaz 3

2

3

max   

 

 انسؤال انراتع:   

 

 أٔجذ انحجى انذٔساَٙ انُاشئ يٍ دٔساٌ انًساحح انًحصٕسج تٍٛ انًُحُٙ

ٔيحٕس انسُٛاخ ٔانخطٍٛ      X=0  ,  x= Π   حٕل يحٕس انسُٛاخ. y= sinx 

 انحــــــــــــــــــــــــــــــم:

 أنظر انكتاب انًقرر.

 يع أطية انتًنيات
قسى انرياضيات –كهية انعهىو   - د/أحًذ عثذانخانق يحًذ  

02257673111ت/   
 


