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 اىفشقت الاٗىً حشبٍت سٌاظٍاث عاً

 ميٍت اىخشبٍت

 ً 2013 -2012  ثاًّاىفصو اىذساسى اى

 2013/ 6 / 4حاسٌخ الاٍخساُ: 
 

 

 

 

ٗسقت ماٍيت –َّ٘رج اخابت   

 (1)ْٕذستاىَـــــادة: 

اسٌ اسخار اىَادة: اىذمخ٘س/ عبذاىسٍَذ ٍسَذ عبذاىسٍَذ 

 قسٌ اىشٌاظٍاث –ميٍت اىعيً٘  –خاٍعت بْٖا  –
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 اىَادة: ْٕذســـــــــت                                                                 بْٖـــــــــــات ــــــخاٍع

 ميـــــٍت اىخشبٍـــــــــــت                                                                اىفشقت: الاٗىــــــــً

 اىذساسً اىثاًّ                                                                اىضٍِ: ساعخٍــــــِ اىفصو

 2013/ 6/ 4حاسٌخ الاٍخساُ: 
 

 :اجب عن الأسئلة التبلية

 
 السؤال الاول:

 ٍعادىت اىَسخقٌٍ اىزي ٌَش بْقطت حقاطع اىَسخقٍٍَِ أٗخذ  -1

0652,014  yxyx 

0734يً اىَسخقٌٍ ٗعَ٘دي ع  yx. 

 أٗخذ اىضاٌٗت بٍِ اىَسخقٍٍَِ -2

0273 22  yxyx 

 ٗمزىل ٍعادىت ٍْصفً اىضاٌٗت بٍَْٖا.

 

 :ثبني السؤال ال

 أٗخذ اىص٘سة اىدذٌذة ىَعادىت اىَْسًْ  -1

011220245 22  yxyxyx 

ثٌ دٗساُ اىَساٗس اىدذٌذة ز٘ه ٕزة اىْقطت  )1,1(ْقطت ٗرىل بعذ ّقو اىَساٗس ٍ٘اصٌت ى٘ظعٖا الاصيً اىً اى

بضاٌٗت ٍقذإا 
o45. 

112أثبج أُ اىَسخقٌٍ  -2  yx  ٌقطع اىذائشة اىخً ٍعادىخٖا 

2622  yx 

 فً ّقطخٍِ ثٌ أٗخذ ّقطخً اىخقاطع. 

 

 :ثبلث السؤال ال

 أثبج أُ اىذائشحٍِ  -1

0672422  yxyx 

0134222  yxyx 

 . حخَاساُ ٗأٗخذ اىََاط اىَشخشك ٗمزىل ّقطت اىخَاط
03ٗدىٍئ اىَسخقٌٍ  )1,1(أٗخذ ٍعادىت اىقطع اىَنافئ اىزي بؤسحت اىْقطت -2 yx. 

 

 :رابع السؤال ال

1        ٍعادىت اىقطع اىْاقص ًٕ أثبج أُ -1
2

2

2

2


b

y

a

x
 . 

 إزذاثٍاث اىَشمض ٗاىبؤسحٍِ ٍٗعادلاث اىذىٍيٍِ ٗاىَس٘سٌِ ٗأٗخذ ط٘ه اى٘حش اىبؤسي اىعَ٘دي ىيقطع عٍِ -2

011181694 22  yxyx 
 

 مع تمنيبتي ببلتوفيق د/ عبدالحميد                                                                                                    
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 الاخابت
 

 اىسؤاه الاٗه:

 ٍعادىت أي ٍسخقٌٍ ٌَش بْقطت حقاطع اىَسخقٍٍَِ اىَعيٍٍِ٘ ًٕ  -1
0)652(014  yxyx  

 أي 
061)51()24(   yx 

734فئرا ماُ ٕزا اىَسخقٌٍ عَ٘دٌا عيى اىَسخقٌٍ   yx  4/3فئُ ٍٍئ ٌساٗي  

23

13

4

3

51

24





 




 

 حنُ٘ ٍعادىت اىَسخقٌٍ اىَطي٘ب ًٕ  ٗباىخعٌ٘ط عِ قٍَت 

0
23

78
1

23

65
1

23

26
4 

















 yx 

 أي 
01018866  yx 

 

 

2/7,2,3ّلازظ أُ      -2  hba 

 ِ اىَسخقٍٍَِ ٍِ اىقاُّ٘ ّسصو عيى اىضاٌٗت بٍ

4

π
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1
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 ٍعادىت اىَْصفٍِ ّسصو عيٍٖا ٍِ اىقاُّ٘ 

2/71

2222









 xyyx

h

xy

ba

yx
 

 ٍْٖٗا ّدذ أُ ٍعادىت اىَْصفٍِ ًٕ 

0727 22  yxyx 
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 اىسؤاه اىثاًّ :

 :اىَعادىخٍِباسخخذاً  -1

 )sin(u )cos( vy

  ),sin(  v )cos(u x








 

                  باىخعٌ٘ط عِ      
4

π
,1,1   

 ّسصو عيً

 v),(u
2
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
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 :ىَعطاة ّسصو عيًٗباىخعٌ٘ط فً اىَعادىت ا

01)v)(u
2

1
1(21                       

v))(u
2

1
120()v)(u

2

1
1(2             

)v)(u
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1
1)(v)(u
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





 

 ّسصو عيً ٍْٖٗا 

042v210u2182vuv1427u  
 اىَعادىت اىدذٌذة اىَطي٘بت.ٕٗزٓ ًٕ 

 
 

   26rّٗصف قطشٕا  )0,0(ٍشمض اىذائشة ٕ٘ اىْقطت  -2

  عيى اىَسخقٌٍ ٌساٗي  )0,0(ط٘ه اىعَ٘د اىساقط ٍِ اىْقطت 

rd 
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
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5
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 ادىةت اىَسةخقٌٍ اىَسخقٌٍ ٌقطع اىذائشة فً ّقطخٍِ ٗلإٌداد ّقطخً اىخقاطع ّسو مو ٍِ ٍع

 ٍع ٍعادىت اىذائشة مَا ٌيً :

xyٍِ ٍعادىت اىَسخقٌٍ ّدذ أُ  211  باىخعٌ٘ط فً ٍعادىت اىذائشة ّسصو عيى 

09544526)211( 222  xxxx 

5,5/190)5)(195(  xxxx 

 )1,5(خقاطٔ ًٕ ٗباىخاىً حنُ٘ ّقطت اى 1yفئُ  5xعْذٍا 
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(ٗحنُ٘ ّقطت اىخقاطع  5/17yفئُ  5/19xعْذٍا 
5

17
,

5

19
(. 

 
 

 اىسؤاه اىثاىث :

 

 أٗلاً:  ٍعادىت اىذائشة الأٗىً -1

  0762y4xyx 22  

 ّٗصف قطشٕا  (1-,2-) ٍشمضٕا 

267614
1
r  

 ٍعادىت اىذائشة اىثاٍّت

0134y2xyx 22  

 ّٗصف قطشٕا (1,2) ٍشمضٕا 

233141
2

r  

 اىبعذ بٍِ اىَشمضٌِ:

23
2

c
1

c
2

r
1
r 

231821)2(22)(1
2

c
1

c




 

 اىذاخو. حخَاساُ ٍِ اىذائشحٍِإرُ 

 

 ثاٍّاً:

)1(0672422  yxyx 

)2(0134222  yxyx  

 ( ّسصو عي2ً( ٗ )1) بطشذ اىَعادىخٍِ
05466  yx 

09  yx 

  ٍْٖٗا ّدذ أُ

)3(9 xy  

 ( ّسصو عيً 1( ٗباىخعٌ٘ط فً )3ٍِ )

067)9(24)9( 22  xxxx 

0671881241822  xxxxx 

032162 2  xx 

01682  xx 

0)4)(4(  xx 
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5,4  yx 

  ٍِاىخَاط بٍَْٖا. ّقطتًٕٗ بزىل  (4,5)  ح٘خذ ّقطت حقاطع ٗازذة بٍِ اىذائشح 

 اىََاط اىَشخشك ٕ٘ رىل اىخط 
09  yx 

 

 ّقطت ٍا عيً اىقطع، فَِ حعشٌف اىقطع ّدذ أُ ,y)Q(xّفشض أُ   -2

 عِ اىبؤسة ٌساٗي بعذٕا عِ اىذىٍو، أي أُ: Qبعذ اىْقطت  

22

22

1)((1)

3yx
1)(y1)(x




 

 بخشبٍع اىطشفٍِ

9662)222(2 2222  yxxyyxyxyx 

  ٍعادىت اىقطع اىَنافئ ٗاىخً حَثو ٗالاخخصاس ّسصو عيً اىَعادىت اَحٍت 

052y2x2xyyx 22  

 

 اىسؤاه اىشابع :

LLٕةةً اىبةةؤسة ٗأُ اىَسةةخقٌٍ  Fّفةةشض أُ    ٕةة٘ اىةةذىٍو اىعَةة٘دي عيةةى ٍسةة٘سx  ًفةة

 ً  مَا ٕ٘ ٍ٘ظر فً اىشنو اىخاى eٗالاخخلاف اىَشمضي ىيقطع ٕ٘ Rاىْقطت 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

بْسةبت  Aٍٗةِ اىخةاسج فةً اىْقطةت  Aٍِ اىذاخو فً اىْقطةت  FRٍِ خلاه حقسٌٍ اىبعذ 

1:e ُأي أ  

e
RA

AF

AR

FA





 

 

 

 

  

  
o  F  

  
F   

a  

),( yxP  

x  

y  

A  A  R  

M  

L  

L  

B  

B  

eax /  eax /  

),(
1

yaeL  

),(
2

yaeL   
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(1)                                               AReFA             

(2)                                              RAeAF             

AAبخْصةةةٍف اىَسةةةافت    فةةةً اىْقطةةةتo  ُٗاىخةةةً حسةةةَى ٍشمةةةض اىقطةةةع ٍٗةةةع فةةةشض أ

aAA 2 ٌّسخْخح أُ  (2),(1)بدَع اىَعادىخٍِ  ث 
)( RAAReAFFA  

 أي أُ 
  )(2)()(2 oReAooRoAoRea  

(3)                                                       
a

e
oR  

 ّسخْخح أُ  (2)ٍِ  (1)ٗبطشذ اىَعادىخٍِ 
aeARRAeFAAF 2)(  

 ٗىنِ 
oFaFAoFaAF  , 

)(2 oFFAAF  

 ٗعئٍ ّسخْخح أُ 

(4)                                                      aeoF  
  ًٕ 0(إزذاثٍاث اىبؤسة,(aeF  ًٕ ٍٗعادىت اىذىٍو 

e

a
x  

),(ّقطت  ٗاَُ بأخز أٌت yxP  عيى اىقطع ّسصو عيى ٍعادىخٔ ٍِ اىعلاقت 

e
PM

PF
 

 ٗباىخعٌ٘ط ّسصو عيى 

exaex
e

a
eyaex 








 22)( 

 باىخشبٍع ّسصو عيى 

1
2

2

2

2


b

y

a

x
 

 زٍث 

)1( 222 eab  
 .ىَعادىت اىقطع اىْاقصٕٗزٓ ًٕ اىص٘سة اىقٍاسٍت 
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2- 
011181694 22  yxyx 

 ٌَنِ مخابت ٕزة اىَعادىت باىص٘سٓ

11)2(9)4(4 22  yyxx 

 حصبر اىَعادىت عيى اىص٘سة ,yxبئمَاه اىَشبع فً 

3691611)1(9)2(4 22  yx 

 ة اىْٖائٍت حصبر اىَعادىت فً اىص٘س 36باىقسَت عيى 

1
4

)1(

9

)2( 22





 yx

 

 ٗباىخاىً ٌنُ٘ 

24,39 22  bbaa 

 ٍِٗ اىعلاقت

)1( 222 eab  

 ّدذ أُ 
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2


a

b
e 

 

 ٍِٗ اىَعادىت ّسصو عيى 

)1,2(اىَشمض ٕ٘ اىْقطت  -1  

)1,2()1,3/532()1,52(اىبؤسحاُ َٕا  -2  ae 

عادىخً اىذىٍيٍِ َٕا ٍ -3
5

9
22 

e

a
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  2xٍٗعادىت اىَس٘س الأصغش ًٕ  1yٍعادىت اىَس٘س الأمبش ًٕ  -4

ط٘ه اى٘حش اىبؤسي اىعَ٘دي =  -5
a

b22
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